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Α’ ΠΕΡΙ ΜΟΝΟΠΩΛΙΟΥ

1.—~ Πλεῖστα τῶν προβλημάτων τῆς οἰκονομικῆς, τῆς τε Στατικῆς καὶ

Δυναμικῆς, δύνανται νὰ θεωρηθῶσιν ὡς τοιαῦτα εἷς ἃ ζητεῖται ὁ προσδιο-

ρισμὸς μεγίστου ἢ ἐλαχίστου. Μεταξὺ τῶν τοιούτων προβλημάτων εἶναι καὶ

τὸ ἀναφερόμενον εἷς τὴν θεωρίαν τοῦ μονοπωλίου, θεωρούμενον ἀπὸ-τῆς

οἰκονομικῆς του πλευρᾶς καὶ μόνον καὶ μὴ λαμβανομένων ὕπ’ ὄψει τῶν

ζητημάτων ἅτινα δημιουργεῖ ἀπὸ ἠθικῆς καὶ κοινωνικῆς ἃπόψεως, ἰδίᾳ

ὅταν τοῦτο καθίσταται συνεχές ὡς ἆπότοκον εἴτε τῆς ἀνθρωπίνης προσπα-

θείας ε’ίτε τῆς ἷδιοτροπίας τῆς φύσεως. εΗ ἀπουσία ἢ ἦ ἅπαλοιφή, ὃλικὴ

ἢ μερική, τοῦ συναγωνισμοῦ δημιουργεῖ τὸ μονοπώλιον, τοῦ μονοπωλητοῦ

καθισταμένου τότε ἀληθοῦς κυριάρχου τῆς προσφορᾶς. Κατὰ τὴν τελευ-

ταίαν περίπτωσιν, ἐκ πρώτης ὄψεως, φαίνεται ὅτι ἦ τιιιὴ πωλήσειυς εἶναι

ἀπροσδιόριστος, ἅτε ἐξαρτωμένη, ἓξ ὁλοκλήρου, ἓκ τῆς αὖθαιρεσὶας τοῦ

μονοπωλητοῦ. Εἷς τὴν πραγματικότητα ἐν τούτοις, ὃ μονοπωλητὴς ὑπείκει

εἷς τὴν γενικὴν ἀρχὴν τοῦ προσωπικοῦ συτιφέροντος καὶ ἡ τιμὴ πωλήσεως

ἣν καθορίζει διέπεται ὑπὸ τῆς συνθήκης τοῦ μεγίστου κέρδους, καθ’ ὅσον

οὗτος χάρις εἷς τὴν δεσποτείαν ἣν ἆσκεῖ ἐπὶ τῆς ἀγορᾶς δύναται τοῦ λοιποῦ

νὰ λαμβάνῃ ὑπ’ ὄψει τὴν προσφορὰν εἷς τοὺς ὑπολογισμούς του καὶ δύναται

νὰ χειρίζηται τὰ δύο μεταβλητά, τιμὴ καὶ ποσότης καθ’ ὃν τρόπον νομίζει

προσφορώτερον καὶ νὰ ὀρθοῦται κατέναντι τῆς ζητήσεως, ἅδιαφορῶν διὰ

τοὺς ἄλλους προσφέροντας. ‘H ἓπιδίωξις τοῦ μεγίστου κέρδους ἐκ μέρους

του θὰ διαταράσσεται ἐκ τῆς παρουσίας συναγωνιζομένων ἑτοίμων νά ἁρπά-

σωσιν παρὰ τούτου τὸ κέρδος. Τὸ κόστος τῆς παραγωγῆς ἐπὶ μᾶλλον καὶ

μᾶλλον παρορᾶται ὕπ’ αὓτοῦ, οὗ μόνον διὰ τὸν καθορισμὸν τῆς τιμῆς τῆς

ἀγορᾶς ἀλλὰ προσέτι καὶ διὰ τὸν προσδιορισμὸν τῆς κανονικῆς τιμῆς Τὰ

πάντα πλέον ἐξαρτῶνται ἐκ τῆς ἐλαστικότητος τῆς ζητήσεως“ καὶ ἐπειδὴ

μ ‘1 Ἐλαστικότης τῆς ζητήσεως, καλεῖται τὸ πλάτος τῆς ἆντιδράσεως τῆς ζητήσεως

εις τας διακυμανσεις τῶν τιμῶν. Ἐὰν X:(p(p) εἶναι ἡ συνάρτησις τῆς ζητήσεως ἡ

ελαστικοτης ταύτης μετρεῖται διὰ τοῦ ὁμωνύμου συντελεστοῦ καὶ δίδεται ὑπὸ τῆς

σχέσεως _n:M_dX
.dp_dx p , ‘ ἱ

d(10q p) _ ἶ - ἷ- d_p . -Χ- και δυνατον να εἶναι η>1, η :1 καὶ

η<1’ ἀναλόγως τῆς θέσεως ἣν καῑέχεῑ ῑὸ ὑπ’ ὄψει προϊὸν ἐν τῇ κλίμακι τῆς προτι-

μήσεως ὑπὸ ἔποψιν ἷκανοποιήσεως ἀναγκῶν.
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αῧῑη Εἶναι ἐπὶ τΟσῡῧῑον ἄκαμπτος, ὅσον αἰ ἐπιθυμίαι εἰναι Ιιιὸῑλλον ἔντονοι

καὶ ἐκτεταμέναι, 6 μονοπωλητὴς ἀποβαίνει ἀντικοινωνικὸν φαινόμενον. cO

ἀνταγωνισμὸς μεταξὺ τοῦ Δημοσίου καὶ ἰδιωτικοῦ συμφέροντος ἐνωρίτατα

προσείλκυσε τὴν προσοχὴν τῶν οἰκονομολόγων, ἰδίᾳ τῶν Ἀναλυτικῶν τοιού-

των ὡς οἵ Cournot καὶ Dupuis, διότι τὸ μονοπώλιον ἀντιτίθεται εἰς τὴν

ἐπὶ μᾶλλον ἀνάπτυξιν τῶν ἐπιθυμιῶν τῶν ἀτόμων.

2.-Ἑν πάσῃ περιπτώσει δὲν εἶναι δυνατὸν νὰ λεχθῇ ὅτι 6 μονοπω-

λητὴς τυγχάνει καὶ παντοόύναμος, διότι σπανίως οὗτος καθίσταται ἀπό-

λυτος τῆς ἀγορᾶς κύριος καὶ τοῦτο διότι ἡ ζήτησις ἐκφεύγει τούτου, ὡς

πλειστάκις διαπιστοῦται. 3Εάν προσφέρῃ τὸ ἐμπόρευμά του εἰς τοιαύτην

τιμὴν ὥστε οὐδεὶς νὰ δύναται νὰ πληρώσῃ, ἐλλείψει ἐπαρκῶν μέσων ἀγορᾶς

ἢ διότι ὑφίστανται ὗποκατάστατα, τὸ κέρδος τούτου μηδενίζεται καὶ δέον

νά ὕποβιβάσῃ τὰς τιμάς. Κατὰ συνέπειαν τὸ ὅλον πρόβλημα εἶναι νὰ ἀνα-

καλύψῃ τὸ ἄριστον σημεῖον εἰς ὃ τὸ κέρδος του εἶναι μέγιστον.

Ἥ τιμὴ ἣν οὕτω θὰ προσδιορίσῃ, γενικῶς, θὰ εἰναι ἀνωτέρα τῆς

τιμῆς συναγωνισμοῦ, οὐχ ἧττον δυνατὸν νὰ εἶναι καὶ μικροτέρα, ἐὰν ἦ

μονοπωλήσασα τὴν παραγωγὴν ἐπιχείρησις, ἐπωφεληθεῖσα τῆς μεγίστης

συγκεντρώσεως ἢν ἀπειργάσθη, περιώρισε τὸ κόστος τῆς παραγωγῆς κάτω

τοῦ ἐλαχίστου ὅπερ θὰ ῆδύναντο νά προσδοκῶσι αἳ ὁμοειδεῖς βιομηχανίαι

ὑπὸ τὸ καθεστὼς τοῦ συναγωνισμοῦ καὶ κατέστη ἐπὶ πλέον, ἕνεκεν τούτου,

6 προμηθευτὴς κοινωνικῶν τάξεων, αἵτινες μέχρι τότε εὑρίσκοντο ἐκτὸς τοῦ

πλαισίου τῆς δράσεως τῶν βιομηχανιῶν τούτων.

3.-Τὰ στοιχεῖα ἅτινα, ἑπόμενος τῆς τεθείσης ἀρχῆς, ὀφείλει νὰ θεω-

ρήσῃ 6 μονοπωλητὴς εἶναι τὸ μὲν

2 Ἐὰν κληθῇ R ἦ ἀκαθάριστος πρόσοδος τοῦ μονοπωλητοῦ, τότε θά ἔχωμεν

R=x.p. ὅπου x ἦ ζητουμένη ποσότης καὶ p ἡ τιμὴ μονάδος. Ἣ σχετικὴ αὔξησις

(εἰς τόσον τοῖς %) τῆς R θὰ δίδεται ὑπὸ τῆς λογαριθμικῆς ταύτης παραγώγου ἤτοι

ῡπὸ; ρᾙιῖῑά-ἐὲψᾱ-ἕ. ἀλλὰ -η-Ξξξ - ᾶρῦῆ - ηᾶ-ξῐᾱῑὲ, ὅθεν ᾱῖΗΞ -η if? +

ἀὲ) = (I — η) ἀῖρ Κατ’ ἀκολουθίαν ἢ ἀκαθάριστος εἴσπραξις εἶναι συνάρτησις αὔξουσα

τῆς τιμῆς καὶ ἑπομένως συνάρτησις φθίνουσα τῆς πωλουμένης ποσότητος. Ἡ σχετικὴ

αὔξησις (εἰς τόσον τοῖα· %) τῆς ἀκαθαρίστου προσόδου (ER—R ἐξαρτᾶται ἐκ τῆς τιμῆς

τοῦ συντελεστοῡ ἐλαοτικότητος η κυρίως καὶ οὐχὶ ἐκ τῆς σχετικῆς αὐξήσεως

- - ,, ,, , dp , dR
(εἰς τόσον τοῖς %) της τιμης. Οντως αν η;0,60 και ῖΞΟβΟ, τοτε T:

(1- Ο,6) Ο,8;Ο,32 δηλ. ἐνῷ ἦ Κτιμὴ αὐξάνει κατὰ 80% ἡ ἀκαθάριστος πρόσοδος

αὗξάνει μόνον κατὰ 32 %. ’“Αν ἀντιθέτως η = 1,6 τότε ὀ-ἒῐ (1 —— 1,6)0,8 = —— 0,48

εἶνῷ ἡ τιμὴ δηλ. αὐξάνει κατὰ 80 0/o ἡ ἀκαθάριστος πρόσοδος ἐλαττοῦται κατὰ 48 % κλπ.



:542 K. A. Ἀθανασιάδη

1ον ‘H συνάρτησις H=F(x) τοῦ ὁλικοῦ κόστους διὰ τὴν παραγωγὴν

τοῦ ἐμπορεύματος Χ, τὸ δὲ

20V εΗ συνάρτησις τῆς ζητήσεως τῆς ἀγορᾶς τοῦ ἀγαθοῦ τούτου, ἥτις,

ὑποτίθεται γνωστή, διδομένη ὑπὸ τῆς ὁμωνύμου συναρτήσεως ἀναλυτικῶς,

εἴτε ὑπὸ τὴν μορφήνε x Ξφ(τ)) εἴτε ὑπὸ τὴν μορφήνε p=w(x) καὶ ὅπου

x ἦ ζητουμένη ποσότης καὶ p ἧ τιμὴ μονάδος αὑτῆς.

Ἐντὸς τῶν ὑπὸ τῆς ζητήσεως τιθεμένων ὁρίων, 6 μονοπωλητὴς παρα-

γωγὸς ἐπιδιώκει νὰ καταστήσῃ μέγιστον τὸ καθαρὸν κέρδος του.

4.- Πρὸς τοῦτο δύο ἀπόψεις δύνανται νὰ θεωρηθῶσιε

1ον ὁ παραγωγὰς ὁρίζει τὴν παραγωγήν του καὶ ἀφίνει τὴν τιμὴν νά

προσδιορισθῇ ὑπὸ τῶν συνθηκῶν τῆς ζητήσεως,

20V 6 παραγωγὰς ὁρίζει τὴν τιμὴν καὶ αἱ συνθῆκαι τῆς ζητήσεως

καθορίζουσι τὴν προσιδιάζουσαν παραγωγήν.

cH ἀνάλυσις τοῦ προβλήματος τοῦ μονοπωλίου κατ’ ἀμφοτέρας τὰς

ὑποθέσεις εἰναι διάφορος, ἀλλὰ τὰ πορίσματα εἰς ἃ καταλήγομεν εἰναι πραγ-

ματικῶς ταῦτόσημα. Ἀναλύσωμεν ἑκάστην τῶν ὑποθέσεων διακεκριμένως.

5.- Αη ’Ῡπόθεσις

Ἐπειδὴ 6 παραγωγὰς ὁρίζει τὴν παραγωγήν του, ἡ τιμὴ p θὰ συν-

δέεται πρὸς ταύτην διὰ τῆς σχέσεως; ρΞψ (x), ῶς διδομένη ὑπὸ τῶν

συνθηκῶν τῆς ζητήσεως. Τούτου τεθέντος τὸ μὲν ἅκαθάριστον κέρδος ἢ αἰ

ἇκαθάριστοι εἰσπράξεις τούτου διὰ ζήτησιν Χ εἰναι : R=xp. (ζητηθεῖσα ποσό-

της ἐπὶ τιμὴν μονάδος)ἢ R=x ψ (x). τὸ δὲ ὁλικὸν κόστος διὰ παραγωγὴν

x εἰναι; H=F (x) καὶ ἑπομένως αῖ καθαραὶ εἰσπράξεις ἢ τὸ καθαρὸν

κέρδος εἰναιι Ε =R—H, διδόμενον ὡς συνάρτησις τοῦ Χ.

Ἡ ποσότης x προσδιορίζεται, κατὰ τὴν ὑπόθεσιν, ὑπὸ τοῦ παραγω-

γοῦ ὥστε νὰ ἕπιτυγχάνεται μέγιστον καθαρὸν κέρδος· κατ’ ἀνάγκην πρέπει

νὰ πληροῖ κατὰ τὰ γνωστὰ ἐκ τῆς μαθηματικῆς ἀναλύσεως τὰς δύο ἐπο-

μένας συνθήκας

 

 

  

 

(ωιΞ-ξῖῐᾶ-(ξζ (Β-ΠιΞοῆ ξεῖ-Π...

2 2

(6): 2x1? <o ἢ ἐξ =d1{— (R—H)}=§X1:—g:: <ο

d2R (ΡΠ

ἢόκῖ<ᾗ

Ἐκ ῑῆς πρώτης συνθήκης ἕπεται ὅτι; Εἰς ζήτησιν ἰσορροπίας τὸ ὁρι-

κὸν ἀκαθάριστον κέρδος ἶσοῦται πρὸς τὸ ὁρικὸν κόστος 1.

  

Ἐὰν ἡ ζήτησις αὐξάνῃ κατὰ ἐλάχιστα ποσὰ Ax ἀπό τινος τοῦ x τιμῆς, τότε

ἡ ὁλικὴ ἀκαθάριστος εἴσπραξις ἢ πρόσοδος θὰ αὐξάνῃ ἀλγεβρικῶς κατὰ τὸ ποσὸν

AR ἦτοι θὰ γίνεται ἀπὸ R:—,xp R+AR=ιΧ-Ι-ΔΧ) p. Επομένως ὑφίσταται μιὰ αὔξη·
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Ἐκ τῆς δευτέρας συνθήκης ἕπεται ὅτι; Εἰς ζήτησιν ἰσορροπίας τὸ

ὁρικὸν ἀκαθάριστον κέρδος πρέπει νὰ αὐξάνῃ βραδύτερον τοῦ ὁρικοῦ κόστους.

Ἥ δευτέρα αὕτη συνθήκη αὐτομάτως πληροῦται ἐάν, π. χ. τὸ ὁρικὸν

κέρδος εἶναι φθῖνον ἐνῷ τὸ ὁρικὸν κόστος εἰναι αὐξον, ἐπειδὴ ἦ ζήτησις

αὐξάνει ἀπὸ τῆς τιμῆς ἐξ ῆς αἱ ὁρικαὶ αὗται ἔννοιαι εἰναι ἰ’σαι.

Ἐφαρμόσωμεν τὰ ἀνωτέρω ἐπὶ συγκεκριμένου παραδείγματος.

Ἐφαρλιιογή .·

6.-Ἐργοστάσιόν τι παράγει Χ τόννους ἓβδομαδιαίως προϊόντος τινος

A, μὲ ὁλικὸν κόστος διδόμενον ὑπὸ τῆς συναρτήσεως ΠΞ ἐξ + 3)( + 100

δραχμαί, καὶ ὅπου αἰ παράμετροι ’[25, 3 καὶ 100 ἐξαρτῶνται ἐκ τῶν τεχνι-

κῶν συνθηκῶν τῆς παραγωγῆς. εΗ παραγωγὴ ὅμως αὕτη ἔχει μονοπωληθῆ

ἐπὶ τῆς ἀγορᾶς μὲ συνάρτησιν ζητήσεως, μορφῆς γραμμικῆς, τὴν '

x=75—3p, τόννοι ὅπου p ῆ τιμὴ τοῦ προϊόντος A κατὰ τόννον.

Νὰ προσδιορισθῇ διὰ ποίαν ἐβδομαδιαίαν παραγωγὴν ὑφίσταται τὸ

μέγιστον καθαρὸν κέρδος;

Ἡ συνάρτησις τοῦ ὁλικοῦ κόστους εἰναι : Π Ξξέ + 3x + 100 δραχ.

ἦ συνάρτησις τῆς ζητήσεως εἰναι : x Ξ 75 — 3p ἢ p Ξ 25 — ξ. Κατ“ ἀ-

‘2

κολουθίαν τὸ ἀκαθάριστον κέρδος εἰναι : R Ξ x. p :: 25x —— 3(3— καὶ ἑπομέ-

νως τὸ καθαρὸν κέρδος εἰναι;

  

σις ἢ μείωσις τῆς προσόδου ταύτης, διδομένη ὑπὸ AR=p. Ax, ἀναλόγως τοῦ σημείου

τοῦΔΒ. τὸ προστιθέμενον κέρδος κατὰ μονάδα προστιθεμένης ζητήσεως εἶναι τότε ὁ

λόγος τοῦ AR: Ax δηλ. τὸ μέσον κέρδος διὰ ζήτησιν ἀπὸ a: εἰς εε-ὶ-Δασ. Ἐπειδὴ δὲ ἡ

ζήτησις μεταβάλλεται, καθισταμένη μικροτέρα, εὑρίσκομεν τὸν λόγον τῆς μεταβολῆς

τοῦ κέρδους ἐπὶ τοῦ περιθωρίου τῆς ζητήσεως ὡς τὸ ὅριον τοῦ -ΔῙΞΧι ὅταιΙ τὸ Ax

τείνει πρὸς τὸ μηδέν. Τοῦτο καλεῖται ὁρικὸν κέρδος (marginal) καὶ μετρεῖται ὑπὸ,

τῆς παραγώγου τοῦ R (ἀκαθαρίστου κέρδους) ὡς συναρτήσεως τοῦ x ἤτοι ὑπὸ

dR _ d Ι

ἀ-Χ-ΉΙ

ἥτις ὁρίζεται μόνον διὰ συνεχεῖς μεταβολὰς τοῦ κέρδους καὶτῆς ζητήσεως καὶ τοῦτο,

προσεγγιζόντως, ἰσοῡται πρὸς τὸ προστιθέμενον κέρδος ὅπερ προκύπτει ἐκ μικρᾶς

αὐξήσεως τῆς ζητήσεως ἐκ τῆς τιμῆς x. Ὁμοίως δύναται νὰ ὁρισθῇ τὸ ὁρικὸν ὁλι-

Χψ (X) - Φανερὸν εἶναι ὅτιι τὸ ὁρικὸν κέρδος ἀποτελεῖ ἔννοιαν ἀφῃρημένην,

κὸν κόστος σχετικῶς ὡς πρός τινα παραγωγὴν x καὶ παριστᾶ τοῦτο (—) τὴν αναγ-

dx

καιοῦσαν αὔξησιν Ιτοῦ ὁλικοῡ κόστους διὰ τὴν παραγωγὴν μιᾶς ἐπὶ πλέον μονάδος

προϊόντος, ἦτοι κατά, προσέγγισιν ἀπειροστοῦ, τοῦτο ἰσοῦται πρὸς τὴν τιμὴν τοῦ μερι-

κοῦ κόστους δηλ. τοῦ κόστους τῆς τελευταίας παραχθείσης μονάδος τοῦ προϊόντος, τῆς

μᾶλλον οἰκονομικῶς ἐπαχθοῦς, ὅτε καὶ ἧ τιμὴ τοῦ μερικοῦ κόστους καλεῖται; κόστος

τῆς ὁρικῆς παραγωγῆς. κ.λ.π.
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Ε = R -— Π.

Ἑφαρμόζοντες τὴν πρώτην συνθήκην ἔχομεν

g—XRZ 25 -ΞΒΞ καὶ ἓΞΞ-ῙΞ +3, ἄρα

εεεῆπ-εῐεψδῆ
νέεξ-ζ-ιὲξ-ὖδχ— —7—5-. ἐξ οὗ Χ = 29,46 ἢ κατὰ προσέγγισιν Χ = 30 τόννοι

ἑβδομαδιαίως. Ἐὰν ὅθεν τεθῇ εἰς τὴν p Ξ 25 - ξ· Χ = 30, τότε p =15

’καὶ ἑπομένη ἦ ἀκαθάριστος πρόσοδος εἰναι

R = 15.30 = 450 δρ.

καὶ τὸ ὁλικὸν κόστος Π 2%) + 3.30 + 100 = 226 δρ. ῆτοι τὸ καθαρὸν

κέρδος εἰναι Ε = 450 — 226 = 224 δραχμαί.

Διά τινα ἀλλην τοῦ Χ τιμὴν π. χ. x=40, τότε

p ζ 11,67 καὶ ἑπομένως R τε 40. 11.67 = 466,80 δραχμαί.

Τὸ ὁλικὸν κόστος εἷναι Π = 2—2.: + 3.40 + 100 Ξ 284 δραχμαὶ καὶ

ἑπομένως τὸ καθαρὸν κέρδος εἰναι

E=R—~II=466,80——28,4= 182,80 δραχμαὶ ἐξ οὗ ἀποδεικνύεται ὅτι,

τὸ μέγιστον καθαρὸν κέρδος ὑφίσταται ὅταν ἡ ἑβδομαδιαία παραγωγὴ εἶναι

30 τόννοι.

7 Βα ὑπόθεσις,

Ἐπειδὴ ὁ παραγωγὸς ὁρίζει τὴν τιμὴν καὶ ἡ παραγωγή του πρέπει

νὰ ταύτίζηται μετὰ τῆς ζητήσεως κατ’ ἀνάγκην θὰ ἔχωμεν x=q>(p).

Ὁμοίως, θὰ ἔχωμενΚΞΧ.ρΞρφ(ρ) ἀφ’ ἑνὸς καὶ H=F(x)=

F{(p(p)) ἀφ’ ἑτέρου. Κατ’ ἀκολουθίαν τὸ καθαρὸν κέρδος μὲ τιμὴν p εἰναιι-

καὶ πάλιν E=R—H καὶ θὰ εἰναι μέγιστον ἐὰν ἔχωμεν

(α) ᾗ (R—n)=o καὶ (β) ad; (R—H) <o

rH πρώτη συνθήκη δίδει

d an ,, , dn ,
ὦ {136963)} =5 η φ(ι)) + pcp (ΦΣ-(ἷξε) (p)

ξπ δ fl_d_[l__d_x ‘ = ~ _ dX_ ,
dp —dx dp και εκ της x—cp(p), d—p——q) (p)

"H ἐξίσωσις ἥτις δέον νὰ λυθῇ διὰ τὴν τιμὴν ἰσορροπίας, εἰναι ἡ

(Mp) + pm’ (τὴ-ἒν (p) =0 ἢ φ (p) + p—g)w’(p)=0
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καὶ ἡ δευτέρα συνθήκη δίδει

dp ἀρ(Β Π)ἰ<0 ἢ

d—p{q3(p)++(p—gx)q>(13)}<0dIIἠ

φ(p) + φ’.(ρ) p + φ(p) — ἓζ-Πφ(p)— pup) <o

6{2—d—XEI1cp’(p)+(p—g—X)w")(p)x<0

cH τιμὴ τοῦ p ἥτις ἐπαληθεύει τὴν ἐκ τῆς συνθήκης (α) ἐξίσωσιν καὶ

πληροῖ τὴν ἐκ τῆς συνθήκης (β) ἀνισότητα εἶναι ἡ δυνατὴ μονοπωλιακὴ

τιμὴ p και ἧ ἀντιστοιχοῦσα πρὸς ταύτην σινάρτησις ζητήσεως ἧς x—cp (p)

Εφαρμόσωμεν τὰ ἀνωτέρω ἐπὶ συγκεκριμένου παραδείγματος.

Εφαρμογή-

8.— Εργοστάσιόν τι παράγει ἑβδομαδιαίως Χ τόννους, με τιμὴν ὁλι-

κοῦ κόστους διδομένην ὑπὸ τῆς ὁμωνύμου συναρτήσεως ΠΞ ξ-ξῖ + 3 Χ + 100 δρ.

Τοῦτο ἔχει μονοπωλήσει τὴν ἀγορὰν μὲ συνάρτησιν ζητήσεως διδομένην ὑπὸ

τῆς ἀναλυτικῆς σχέσεως x: 100—20 αἶ τόννους, διὰ κάθε ἑβδομάδα.

Ζητεῐται νὰ καθορισθῇ διὰ ποίαν ἑβδομαδιαίαν παραγωγὴν ὑφίσταται μέ-

γιστον καθαρὸν κέρδος;

Κατὰ τὰ ἐκτεθέντα ἔχομεν R : x p Ξ p. cp(p) οὕτω

cp(p):100—20,/3 καὶ H:F(x):25"—27 + 3x+ 1002116136.):-

ἑπομένως %—%- + 3 καὶ ἀντικαθιστῶντες τὸ x διὰ του ι’σου τοῦ

Χ = 100 — 20 \[p

(ᾗῇ-ξε 2—”0-02L5?”VP- )- + 3: 8—% «17+ 3 mi

τέλος d—H' φ(p):(111 — ΞΟΞὲ-Ξ) (--ἓὲ)’ καθ’ ὅσον

φ’:(p) «ff/0:? --ἓ- Κατ ἀκολουθίαν ἦ ἐξίσωσις

φ’(Ῑ))-Ι-Ρφ (p)Ξ }Ecp'(p) γράφεται ῶς ἑπεταιε

(100—20\/p)+p(—$p9):—»1V]1£+20;)— — ἐξ) +16

ὴ 100—20 yp --ιο ιρ :16 -ᾗ-ὲὲ ἢ

84—*- 30]]p — ἕο. ὴ τέλος

30 p — 841/13— — 110 :- 0

30p — 84\/p —— 110 Ξ 0 καὶ τέλος

,ε- 8416mm

V P π ὁ ‘66.—

22*
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Θεωροῦμεν ἤδη μόνον τὴν θετικὴν ὁίζανε MIT: 3,76.

”Επομένως ;’ Χ = 100 —— 206;: 100 — 20. 3,76 = 24,8 τόν. ἑβδομα-

διαίως ἢ καθί ὑπεροχὴν X =25 _

Αἰ ἀκαθάριστοι εἰσπράξεις εἶναι R ΞΧ.Ῑ;) Ξ25.14,14 (δεδομένου ὅτι

p Ξ (3,76)‘P Ξ 14,1376).). ἣ R Ξ 353,50 δραχμ. τὸ ὁλικὸν κόστος δι’ ἑβδο-

μαδιαίαν παραγωγὴν Χ = 25 τόννοι εἶναι

Π ,τ-ξξ + 3x+100=‘;—255 +3.25+100=200 59.

ἑπομένως τὸ καθαρὸν κέρδος εἰναι Ε : R— Π :2 353,50 — 200 Ξ 153,50 δρ.

’ Ἐὰν τεθῇ pr: 16, τότε x: 100—20,/p_:100—20,fi= 20 mi

ἄρα R:2().16: 320 δρ. ὁμοίως H292? + 3.20+100:176 δρ. Κατὰ

συνέπειαν τὸ καθαρὸν κέρδος εἶναι Ε = 320 — 176 Ξ 144, δρ. δηλ. μικρό-

τερον τοῦ ἀντιστοιχοῦντος εἰς τιμὴν ἰσορροπίας p=14,14 καὶ ἑπομένως

τὸ μέγιστον καθαρὸν κέρδος ὑφίσταται διὰ ἑβδομαδιαίαν παραγωγὴν

Χ :— 25 τόννοι.μ

9.-Εἰς τῆν ἀρχὴν τῆς παρούσης ὅμως ἐτονίσαμεν ὅτι ἀμφότεραι αῖ

εἰσαγόμεναι ὑποθέσεις πρὸς εὕρεσιν τοῦ μεγίστου καθαροῦ κέρδους ὅπερ

ἐπιδιώκει ὁ μονοπωλητὴς ἄγουσιν εἰς τὸ αὐτὸ ἀποτέλεσμα. Πράγματι, κατὰ

τὴν δευτέραν ὑπόθεσιν ἔχομεν

φιωψρφιριῐξ-,ῗφιω ἢ

flΞ ,φίεῳνζιελ ω’

dx φ (p)

ἀλλὰ R Ξ Χ. p -: p.(p(p), ἐπειδὴ Χ = φ(ρ), κατ’ ἀκολουθίαν ;

dR I \ 3 ~ dx

5: φίΡ) + Ρφ (p) και εκ της : x: φ(ι)), ἦ) = φ’(ρ).

5Αντικαθιστῶντες ὅθεν τὸν ἀριθμητὴν τοῦ δευτέρουμέλους ῑῆς (1) διὰ ῑῦὓ

ἴσου τους ὀξ- καὶ τὸν παρονομαστήν, ὁμοίως, διὰ τοῦ ἰ’σου του; ἓν

ἐἴχομεν τελικῶς
dp

dR dR. dx

Ψ=ὅ α- ἓὶῖρἷ _ dR
(ιχ $1.15- “ 51_x “ ὦ(

dp dp

(1Π dR

Bul'dx ἶᾶΧ>

ἤτοι τὸ ὁρικὸν ὁλικὸν κόστος ἰσοῦται τῷ ὁρικῷ ἀκαθαρίστω κέρδει κατὰ

τὴν πρώτην ὑπόθεσιν. Ἐν ἄλλαις λέξεσιν ἐφ’ ὅσον ἑκ τῶν πορισμάτων τῆς

6svtégag ὑποθέσεως καῑαγόμὲθα Εἷς τὰ πορίσματα τῆς πρώτης ὑποθέσεως,

ἀμφότερα τὰ πορίσματα εἶναι πραγματικῶς ταύτόσημα.
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Β’ ΠΕΡΙ ΔΥΟΠΩΛΙΟΥ

1Ο.--”Οταν ὑφίστανται δύο μόνον πωληταί, παραγωγαὶ τοῦ αὐτοῦ ἀκρι-

βῶς προϊόντος, συναγωνιζόμενοι καὶ ἀντιτιθέμενοι πρὸς μέγαν ἀριθμὸν ἀγο-

ραστῶν τότε λέγομεν ὅτι ὑφίσταται· δυοπώλιον.

Κατὰ ταῦτα ἧ ὁλικὴ ζήτησις τῆς ἀγορᾶς διὰ προΐόν τι ὡρισμένον

παρίσταται ὑπὸ τῆς συναρτήσεως τῆς ζητήσεως; p: ψ(Χ), συνδεούσης τὴν

τιμὴν μονάδος p τοῦ προϊόντος τούτου καὶ τὴν ζητουμένην ποσότητα Χ,

μὲ τὴν τιμὴν αὐτήν.

εΗ παραγωγὴ τοῦ ὑπ3 ὄψει προϊόντος Χ κατανέμεται μεταξὺτῶν δύο

παραγωγῶν οἵτινες πωλοῦσι μὲ τὴν αὐτὴν τιμὴν μονάδος.

Ὁ πρῶτος ἐξ αὐτῶν παράγει τὸ ποσὸν Χ μὲ τιμὴν ὁλικοῦ κόστους;

H,=F,(x,) δραχμῶν (συνάρτησις ὁλικοῦ κόστους, τῆς ἀναλυτικῆς μορφῆς

τῆς Π,, ἐξαρτωμένης ἐκ τῶν τεχνικῶν συνθηκῶν τῆς παραγωγῆς ἀφ’ ἑνὸς

καὶ τῶν συνθηκῶν προσκτήσεως τῶν μεταβλητῶν συντελεστῶν τῆς παρα-

γωγῆς ἀφ’ ἑτέρου, τῆς συναρτήσεως ταύτης ἐξεταζομένης Στατικῶς).

cO δεύτερος ἐξ αὐτῶν παράγει, ἐπίσης, τὸ ποσὸν Χ, μὲ τιμὴν ὑλικοῦ

κόστουςι Π2 = F,(x2).

Ἦ Κατανομὴ τῆς ἀγορᾶς (ζητήσεως) μεταξὺ τῶν δύο δυοπωλητῶν,

ὁλοκληρωτικῶς, ἓξαρτᾶται ἐκ τῆς εἰσαγομένης ὑποθέσεως ἐπὶ τῆς ἀντιδρά-

σεως ἣν θὰ ἀντιτάξῃ 6 ἕτερος ἐξ αὐτῶν, ὅταν 6 ἕτερος ἤθελε, τυχόν, ἔπι-

δείξει πρωτοβουλῖαν τινα τείνουσαν νὰ ἒκδιώξῃ τοῦτον ἐκ τῆς ἀγορᾶς ἢ νά

περιορίσῃ κατὰ πολὺ τὴν ζήτησίν του.

Κατὰ συνέπειαν τῶν ἀνωτέρω διάφοροι ὑποθέσεις δύνανται νὰ υἵοθε-

τηθῶσιε Θὰ ἐξετάσωμεν ταύτας διαδοχικῶς.

’Ῡπόθεσις Α (ὑπόθεσις τοῦ Cournot).

11.—-°H ἁπλουστέρα ὑπόθεσις ἥτις δύναται νὰ γίνῃ ἀποδεκτὴ εἰναι v6

ὑποτεθῇ ὅτις ἕκαστος τῶν δυοπωλητῶν τροποποιεῖ μόνον τὴν ποσότητα ἣν

αὐτὸς οὗτος προσφέρει ἐπὶ τῆς ἀγορᾶς καὶ προσδοκᾷ ὅτι ἦ προσφερομένη

ποσότης ὑπὸ τοῦ ἀντιπάλου θὰ παραμείνῃ σταθερά (ἀναλλοίωτος), Ἐν

ἄλλαις λέξεσι τὸ ρεῦμα ζητήσεως ὑφίσταται ὑπὲρ τοῦ πρώτου δυοπωλητοῦ,

παρὰ τὴν παρ’ αὐτοῦ ἐπιφερομένην μεταβολὴν ἐπὶ τῆς ζητήσεως, ὑποτί-

θεται ὅτι θὰ μένῃ ἀδιατάρακτον καὶ μετὰ τὴν τοιαύτην μεταβολήν, τοῦ

ἀντιπάλου του οὐδεμίαν προβάλλοντος ἀντίδρασιν.

Συμφώνως πρὸς τὴν ἐκδοχὴν ταύτην κάθε δυοπωλητὴς ἀποβλέπει εἰς

τὸν τοιοῦτον προσδιορισμὸν ἢ μᾶλλον χειρισμὸν τῆς ζητήσεώς του, οὕτως

ὥστε νὰ προκύψῃ διὰ τοῦτον μέγιστον καθαρὸν κέρδος.

Ἐὰν ζητούμεναι ποσότητες xl καὶ Χ2 προσδιορίζωνται ὑπὸ τῶν δύο δυο-
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πωλητῶν, ἡ τιμὴ τοῦ προϊόντος ὁρίζεται ὑπὸ; p Ξ’ψ (Χ) ὅπουΧ ΞΧ, -1- x.2

ἧ συνολικῶς ζητουμένη ποσότης τούτου.

Τὸ καθαρὸν κέρδος τοῦ πρώτου δυοπωλητοῦ, ὅπως καὶ κατὰ τὴν περί-

πτωσιν τοῦ μονοπωλίου, εἰναι R -Π, =xlp——,,H ὅπου R,1°] ἀκαθάρι-

στος πρόσοδος (γινόμενον ζητουμένης ποσότητος Χι ἐπὶ τιμὴν πωλήσεως

’μονάδος αὐτῆς). Ἵνα τὸ καθαρὸν κέρδος εἶναι μέγιστον, ἦ ποσότης Χ, ἥτις

ζητεῖται πρέπει νὰ ληφθῇ τοιαύτη οὕτως ὥστε ἦ παράγωγος τοῦ (Β,-Π)

ἢ Χ,ρ - Π, νὰ μηδενίζεται, ἤτοιε ὲ (Χ,Ῑ;) - Π,) = o ἢ d—éix'l—m 2: 3:1:-
 

(Η τελευταία αὕτη ἰσότης εἶναι ἦ γνωστὴ τοιαύτη ἥτις ὑφίσταται μεταξὺ

τοῦ ὁρικοῦ ἀκαθαρίστου κέρδους καὶ τοῦ ὁρικοῦ ὁλικοῦ κόστους. Ἡ μόνη

δυσκολία ἥτις ὑφίσταται νῦν εἶναι νὰ ἐκφράσωμεν τὸ ὁρικὸν ἀκαθάριστον

κέρδος ὑπὸ μορφὴν προσήκουσαν.

Ἀλλά; x=x,+x2 καίε Χ,Ῑ;);Χ,ψ(Χ), δεδομένου ὅτις p=w(x).

Κατ ἀκολουθίαν;

ὲιηωΞ-,ᾶἱκμοὶῐψαμῃξμψυξμεικη

καὶ ἐπειδὴ 6 πρῶτος δυοπωλητὴς προϋποθέτει ὅτι ἦ ζήτησις τοῦ δευτέρου

x, παραμένει σταθερά; (ὲ (Χ,-Ι-Χ,) = 1, συνεπῶς ὲ(Χ,ρ);-ψ(Χ)-1-Χ,ψ’(Χ)

δηλ. τὸ ὁρικὸν ἀκαθάριστον κέρδος τοῦ πρώτου δυοπωλητοῦ ἐξεφράσθη

εἰς ὅρους ἀφ’ ἑνὸς τῆς συνολικῆς ζητήσεως καὶ ἀφ’ ἑτέρου τῆς ἰδίας αὐτοῦ

ζητήσεως Χ, καὶ μόνον.

12.-”Ὀθεν διὰ δεδομένην ζήτησιν Χ, τοῦ δευτέρου δυοπωλητοῦ, στα-

θερὰν ὑποτιθεμένην, ἦ ἐξίσωσις ἥτις προσδιορίζει τὴν ζήτησιν Χ, τοῦ

πρώτου δυοπωλητοῦ εἰναι ἥς

dHl

11)(X)+X,'L|)’(X): a:

ιςΟμοίως δεχόμενοι ὅτι ἦ ζήτησις τοῦ πρώτου δυοπωλητοῦ Χ, εἰναι

σταθερά, ἦ ζήτησις Χ2 τοῦ δευτέρου δυοπωλητοῦ ὁρίζεται ὑπὸ τῆς ἐξισώ-

ῡέωςῑ ῑί)(Χ)-Ι-Χ2υ,)’(Χ)Ξ (ἐξ-2 διὰ τοὺς αὐτοὺς ἀκριβῶς λόγους ῶς καὶ εἰς

τὴν περίπτωσιν τοῦ πρώτου δυοπωλητοῦ.

Τὸ σύστημα τῶν δύο ἐξισώσεωντ

μεικᾞψι) ἐξ (υ '

W<m+xw6> ἕξ m

ἀρκεῖ διὰ τὸν προσδιορισμὸν τῆς ζητήσεως ἑκατέρου τῶν δυοπωλητῶν,

τῆς ὁλικῆς ζητήσεως καὶ τῆς τιμῆς μεθ’ ῆς αὕτη διατίθεται ἀμέσως προ-

σαρμοζομένης. '
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'H ἐξίσωσις (1) δίδει τὴν ζήτησιν τοῦ πρώτου δυοπωλητοῦ συναρτή-

ῡὲι τῆς, Οἷασόήπθῖδ, ζητήσεως τοῦ δευτέρου, δηλ. δίδει τὸ Χ, συναρτήσει

τοῦ Χ,. Δύναται, ὑπὸ κανονικὰς συνθήκας, νὰ γίνῃ δεκτὸν ὅτι αὔξησις τοῦ

Χ, συνεπάγεται μείωσιν τοῦ Χ, κατὰ ποσὰ μικρά.

‘H ἐξάρτησις τοῦ Χ, ἀπὸ τοῦ Χ, δύναται νὰ παρασταθῇ ὑπὸ τῆς ἐξι-

σώσεως (1), εἰδικώτερον καλουμένης καμπύλης ἀντιδράσεως C, ἐπὶ τοῦ

ἐπιπέδου ΟΧ, Χ, καὶ πρέπει νὰ θεωρῆται πρὸς τὸν ἄξονα ΟΧ,. Ταύτης ὁ

γωνιώδης συντελεστὴς εἷναι ἀρνητικὸς καὶ μικρότερος τῆς μονάδος (δηλ. τῆς

,εἰς τυχὸν σημεῖον αὐτῆς ἐφαπτομένης). Ὁμοίως ἧ ἐξάρτησις τοῦ Χ, ἀπὸ

τοῦ Χ, δύναται, ἐπίσης, νὰ παρασταθῇ ὑπὸ τῆς ἐξισώσεως (2), καλουμένης

εἰδικώτερον, καμπύλης ἀντιδράσεως (ἶ, ἐπὶ τοῦ αὐτοῦ ἐπιπέδου καὶ ἀνα-

φερομένης πρὸς τὸν ἄξονα ΟΧ,. Ταύτης, ἐπίσης, ὁ γωνιώδης συντελεστὴς

εἷναι ἀρνητικὸς καὶ μικρότερος τῆς μονάδος. Αἰ δύο καμπῦλαι ἀντιδρά-

σεως C, καὶ C2 τέμνονται ,εἰς τὸ σημεῖον Μ. συντεταγμένων Χ, και Χ,,

ὅπερ, ὡς εἰκός, εἶναι τὸ σημεῖον ἰσορροπίας τῶν ζητήσεων Χ, καὶ Χ,

μ 14.—E16011] περίπτωσίς εἰναι ὅταν καὶ οι δύο δυοπωληται έχουσι τὴν

αὐτὴν συνάρτησιν ὁλικοῦ κόστους H: F (Χ), ὅτε αι ἐξισώσεις αἵτινες

παρέχουσι τὴν ζήτησιν ἑκατέρου τούτων εἰναι αἰ; ’“

w(x)+x.w' (X): F’(x.)(3) καὶ w(x)+x.w’ (x):F’(x.) (4)-

Ἡ καμπύλη ἀντιδράσεως C, ὁρωμένη ἀπὸ τοῦ ἄξονος ΟΧ, εἶναι τώρα

ἀκριβῶς ὁμοιόμορφος πρὸς τὴν τοιαύτην C2 ὁρωμένην ἀπὸ τοῦ ἄξονος ΟΧ,,

ἐξ οὑ ἕπεται ὅτι αἱ συντεταγμέναι τοῦ σημείου Μ, τῆς τομῆς τῶν δύο

καμπύλων, Χ, καὶ Χ, πρέπει νὰ εἶναι ἴσαι. Κατ’ ἀκολουθίαν, ὥς ἄλλως τε

ἀνεμένετο ἡ ὁλικὴ ζήτησις καταμερίζεται ἐξ ἴσου μεταξὺ τῶν δύο δυοπωλητῶν

X ι c I c I a I κ I

Ξῖ και επομενως αι δυο εξιωσεις (3) και (4) γινονται;

IP(X)+X1W (X): F (Χι) Ψ(Χ)“Ι“Χπψ (X): F (X2)-

ἢ 2ψίΧ) + (Χ +X2) ψ (X)=F'(X1)+F(X2)=F' (X1+X2)

ἀλλὰ Χ = Χ,-Ι-Χ, ὅθεν 2 ψ (Χ)-Ι-Χψ’ (Χ) = F' (Χ)

ἢ w(x)+ 51'1x)=8'(§)

ἤτοι; Χ, -—— Χ,

Ἐὰν τώρα πάλιν κάθε δυοπωλητὴς παράγει μὲ ὁλικὸν κόστος σταθε-

ρόν, τότε Ε’(ξ) =0 καὶ ἦ ὁλικὴ ζήτησις θὰ καταμερίζεται καὶ αὖθις ἐξ

ἴσου μεταξὺ τῶν δύο δυοπωλητῶν, διδομένη ὑπὸ τῆς ἐξιᾶσώσεωςι

161+; 116:0 ἢ ψιΧΗψιΧ)+xw 1x): w(x)+ §;{xw<x)}———o

“H σχέσις ψ(Χ)-Ι-ἒ-Χ {x111 (x)}=0 δεικνύει ὅτις

ἡ ὁλικὴ ζήτησις εἶναι τοιαύτη ὥστε τὸ ἄθροισμα τοῦ μέσου καὶ τοῦ όρικοῦ
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κέρδους, ὅπερ προκύπτει ἐκ τῆς ὁλικῆς ζητήσεωςρῖψ(Χ) εἶναι ἴσον πρὸς

τὸ μηδέν’.

5Αποσαφηνίσωμεν τὰ ἀνωτέρω διὰ συγκεκριμένων παραδειγμάτων.

Παράδειγμα 1 .

15.—'H ζήτησις τῆς ἀγορᾶς διά τι ἀγαθὸν ὡρισμένον δίδεται ὑπὸ τῆς ὁμω-

νύμου συναρτήσεως p=25—-§ 69. ‘H ἀγορὰ ἐφοδιάζεταιῦπὸ δύο δυοπωλη-

2

τῶν παραγόντων μὲ ὁλικὸν κόστος 6 μὲν Πρῶτοςῑ I‘LL-:31 +3X.+100 69.

-13
2'— 10

Ἐὰν ὑποτεθῇ ὅτι 61 ἄντιδράσεις τοῦ ἐτέρου ἐπὶ πάσης μεταβολῆς τῆς

ζητήσεως ἥτις προκαλεῖται ὑπὸ τοῦ ἄλλου εἶναι ἆνύπαρκτοι, νὰ καθορισθῇ

ποία ἦ ζήτησις ἰσορροπίας ἐκαιέρου; .

Τὸ σύστημα τῶν· ἐξισώσεων (1) καὶ (2) παρέχει τὴν ζήτησιν ἐκατέρου

ἤτοι ·ψ(Χ)ψΧ.ψ’(Χ) r: 3f}:- (α)

6 δὲ δεύτεροςςΠ -1-5Χ,-1-80 δρ.

 

11x)+x2«1'1x)= ἐξ (β)

Ἀλλὰ ψ(Χ) z 25 --- ξ καὶ ψ’(Χ) : — -ζ Ἐπισης ηεξξ +3x,+100

καὶ Π2 = ᾗ) + 5x2+80

ὅθεν ᾖ-ῗξξῑξ-ζψὲι καὶ ᾖ-ξζῐξ-ι-ε)

”Αντικαθιστῶντες εἷς τὰς (α) καὶ (β) τὰς 1p(x),1p’(x),% X61 (ᾆξ’

διὰ τῶν ἴσων των λαμβάνομεν. 1 1 2

25—~—’§-—%=%§—' +3 ἢ ηεξ-ξ’ + ξψ -ξ (γ)

καὶ εῡ-ξ-ξεξψῡ ἢ ΞΟΞΞξ-ι-ἵξ-ι--ζ- (δ)

Ἀλλὰ x=x,+x2 ἑπομένως αἱ ἐξισώσεις (γ) καὶ (δ) γράφονται

ᾖξ-ιξψξψὲξεὲε ἢ ἓψῗξζ-’ψξε 22 (ε)

ξψξψξψξξ-Χεο ἢ ξὲ-ιῗ-ξ-ΞψξεΞο (ζ)

‘ T6 ἀκαθάριστον κέρδος εἶναι R = xp ΣΧψ (Χ) καὶ ἑπομένως τὸ μέσον ἀκα·

θάριστον κέρδος κατὰ μονάδα προϊόντος εἶναι π = l:— = ’ψ (Χ)

, r ι (1R (1 d
εξ ετερου 1E 1‘ a; (xp) ': a {x ψ (Χ) }

εἶναι τὸ ὁρικὸν ἀκαθόριστον κέρδος.
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A1 ἐξισώσεις (ε) καὶ (ζ) τελικῶς γίνονται §6X.+25X2 1:16:30. (η)
.')x.+l.3)x2 τι, 3001

Λύοντες νῦν τὸ σύστημα (η) εὑρίσκομεν

Χ,Ξ23, 6 ἢ x=24 X61 x,:-l4 ἄρα x:X,+x2:1—38

ἑπομένως ἦ ζήτησις τοῦ πρώτου εἶναι τὰ 63% τῆς ὁλικῆς ζητήσεως καὶ

ἦ ἐνιαία τιμὴ τῆς ἄγορᾶιςε p Ξ25--ξΪΞ 25--ῗῖ8 ἢ p=12,4 69.

Παράδειγμα 2.

16.-Δύο δυοπωληταὶ παράγουσι μὲ τὴν αὐτὴν συνάρτησιν ὁλικοῦ κό-’

στους; 112:; + 3x + 100 69. διὰ Χ μονάδας προϊόντος ἑβδομαδιαίως.

”Οταν ἦ τιμὴ εἶναι p 69. κατὰ μονάδα προϊόντος, ἦ ἓβδομαδιαία ζήτησις

τῆς ἀγορᾶς δίδεται ὕπὸε Χ = 75 — 3p. Ποία ἦ ὁλικὴ ἷσορροπία ζητήσεως;

τΗ ἐξίσωσις ἥτις δίδει ταύτην, κατὰ τὰ προλεχθέντα», εἶναι ἦ

ψ(Χ)ψ-ξ ψ’(Χ) : F13) (θ)

ὅπου 1|)(x): p -: 25 — ἓν F(x) Ξ ἔξψ 3x+100

(Επομένως :

ψ’(Χ) = — ξ, και F'(x) ἒξ + .9. ὅθεν καὶ 11(33): 2:“ :1

Κατὰ συνέπειαν ἦ (θ) γράφεται ;

εῇέξ-ξΞ-ξὸψὸ ἢ ἐξιξῑῃ

ἢ x ,ἶ 942'?“— Ξ 40,74

καὶ καθ’ ὑπεροχὴν x=41 μονάδες προϊόντος εἶναι ἡ ζήτησις ἰσορροπίας,

πρὸς ἣν ἆντιστοιχεῖ ἦ τιμήῑ p Ξ 25 —»— -ζ-ῑέ 25 --ἑὲ-ῐ· 11,4.

Ἐὰν ἀντὶ δυοπωλίου ὑφίστατο μονοπώλιον τότε θά ἔδει νὰ ἐχωμενς

ψ(Χ)ψΧψ’(Χ)ΞὲῑῘῖ1ἢ 25— ξ--ξΞΞ-ξψΒ fi%+2§(:22 ἢ

: 22gb Ξ29,46 ἢ X=3O ὅτε ρεΞῇ--ὃῖἕ-Σ15δρ.

 

Δηλ. ἐὰν ὑφίστατο μονοπώλιον τότε ἡ μὲν ζήτησις θὰ ἧτο μικροτέρα

καὶ ἡ τιμὴ μείζων.

Τὸ καθαρὸν κέρδος ἐν περιπτώσει δυοπωλίου εἶναι

E=xp — Π 24111.4 442152- 3.41—1002467,4——290,241‘1 E:177,16

ὁμοίως τὸ καθαρὸν κέρδος ἐν περιπτώσει μονοπωλίου εἷναι;

Ε : xp — Π = 30.15 — 2262224.

Δηλ. εἷς περίπτωσιν μονοπωλίου 16 116196961! κέρδος ὅπερ πραγματο-
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ποιεῖ ὁ μονοπωλητὴς εἶναι μεῖζον ἢ εἰς περίπτωσιν ὂυοπωλίου, ἒξ οὗ καὶ

τὸ ἀντικοινωνικὸν τούτου, περιστέλλοντος τὴν ἀνάπτυξιν οὐ μὴν ἀλλὰ καὶ

τὴν ἷκανοποίησιν τῶν ἐπιθυμιῶν καὶ ἀναγκῶν τῶν καταναλωτῶν.

Παράδειγμα 3.

17.-Δύο δυοπωληταὶ παράγουσι τὸ αὐτὸ προϊὸν μὲ τιμὴν ὁλικοῦ κό-

στους ΠΞΞ + 3X + 100 69. 616 Χ μονάδας προϊόντος καθ’ ἑβδομάδα.

Ἐὰν ἦ ζήτησις τῆς ἀγορᾶς δίδεται ὑπὸ X=10 ψεῖ-ἶ νὰ προσδιορισθῶσιν

αῖ καμπῦλαι ἀντιδράσεως ἑκάστου αἵτινες θά εἷναι αἱ αὐταὶ καὶ νὰ ὁρισθῇ

ἧ ὁλικὴ καθ’ ἑβδομάδα ζήτησις, τῶν ὑποθετικῶν μεταβολῶν αὗτῶν θεω- “

ρουμένων, ῶς ἰ’σων πρὸς τὸ μηδέν.

Αἵ καμπῦλαι ἀντιδράσεως εἶναι

 

 

 

ψιΧ) + x.w'(x>=§—E; καὶ ψωψ Χ,ψ’(Χ) = 9%

ἀλλὰ p:- 25 ψ ,ξω ἢ 11(x)=25+£3.25“01‘L ψ’(Χ); - ῗῖἷῑ““ ᾗ)

ἐτι δὲὲψΞῙῙ--ξ + 3 ὅθεν

25-ᾗ-ζ-ξεξξ + 3 ἢ ᾗ) + %+ 2ΤΣξ-22ΞΟ

ἀλλὰ Χ ΞΧμΓΧ, ὅθεν (“1332“ + ““23”” + ξ’ - 22:0

καὶ μετὰ τὴν ἐκτέλεσιν τῶν πράξεων

3Χξ + 4x,(x2+2)+(x: — 2200) Ξ 0

ἢ X1 Ξ - 41x, + 2)ῆ;ν]6(Χ,-ι-2)2 - ι2ιΧς - 2200)

2.3

ἢ X1: —— 2(x2+2):\/mm (1)
 

ὀ

- 2(Χ,-ι2)Χ-ιλΧξἜιῖιῖῖ16

3

 ὁμοίως εὑρίσκομεν ὅτι >; Χ,Ξ

Ἡ ὁλικὴ ζήτησις δίδεται ὑπὸ τῆς ἐξισώσεως

w1x)+ ἔφ’(κ) :F'1i) δηλ. ὑπὸ 25 - Χῖ Ξῖῐέ + 3 ἢ

 

 

 

2 10_0 ’“ 100 25

2X2 +4x — 2200 Ξ 0

ἤτοι x Ξ - 2 :¢4+4.11m= — 2:66. 36

2 2

θεωροῦμεν μόνον τὴν κατὰ προσέγγισιν θετικὴν ρίξαν 66 καὶ ἄρα

:_ _ 23—6—6 Ξ 32

ἤτοι Χ, z x? :; ξ :- 16.

"AV εἷς τὴν (ι) τεθῇ x1: .16 τότε Χ, z “ 36 ἦ V7128 2‘5634’84: ιε»
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’Υπόθεσις Β’.

18.-Ὁ πρῶτος δυοπωτητὴς προεξοφλεῖ ἀπολύτως τὰ ’ἀποτελέσματα

τῆς πρωτοβουλίας του ε’πὶ τῶν ἀποφάσεων τῶν συναγωνιστῶν του.

“Υποτίθεται δηλαδὴ ὅτι ὁ πρῶτος δυοπωλητὴς προσδοκᾷ ὅτι ὁ ἀντί-

παλός του (δεύτερος δυοπωλητὴς) θὰ τροποποιήσῃ τὴν ζήτησίν του Χ, ὅταν

οὗτος μεταβάλῃ τὴν ἰδίαν αὖτοῦ ζήτησιν Χ, κατά τινα νόμον ῶρισμένονς

x,=f(x,), ἐκφράζοντος πῶς μεταβάλλεται ἧζήτησις τοῦ δευτέρου ὅταν

μεταβάλλεται ἦ ζήτησις τοῦ πρώτου. Ἑπομένως ἂν ὁ πρῶτος δυοπωλητὴς

μεταβάλῃ τὴν ζήτησίν του ἀπὸ τῆς στάθμης Χ, θὰ προσδοκᾷ ὅτι ἦ ζήτησις

τοῦ ἀντιπάλου του θὰ αὖξάνῃ ἢ θὰ ἐλαττοῦται κατὰ λόγον ἰ’σον πρὸς τὴν

 

παράγωγον 32:10:) δεδομένου ὅτι dx2 ἐμφαίνει ἀπειροστὴν αὔξησιν

(θετικὴν ἢ ἀρνητικὴν) τῆς ζητήσεως Χ,, προελθοῦσαν ἐξ ὁμοίας αὓξήσεως

dxl τῆς ζητήσεως Χ,. cH παράγωγος $2:ka δύναται νὰ κληθῇ κατὰ

τὸν πολὺν Frisch «’Ῡποθετικὴ μεταβολὴ» (conjectural variation) καὶ

δύναται νά εἰναι θετικὴ ἢ ἀρνητική, ἀναλόγως τῶν περιστάσεων.

Διὰ νὰ ὑφίσταται μέγιστον καθαρὸν κέρδος τὸ ὁρικὸν κόστος τοῦ

πρώτου δυοπωλητοῦ πρέπει νὰ ἰσοῦται πρὸς

ὲ(Χιρ) =ὲ {XIWM} = ‘1’(x)+ Χ, 3%1p(x)ad;(xl+ x2) ,ἶ

“X” Χ’Ψ’(Χ)4·Χιψ’(Χ)(ῗ,-ἷξ ἢ 3:1; (le) Σψ(Χ)ψΧ, ψ’(Χ) (1 + (ἐξ.

Ἡ ἐξίσωσις ἥτις δίδει Χ, ῶς συνάρτησιν τοῦ Χ, καὶ προσδιορίζει τὴν

καμπύλην ἀντιδράσεως Cl τοῦ πρώτου δυοπωλητοῦ καθίσταται τώρα;

ψ(Χ)·ί-Χιψ’()() (1-1- (ξ’)Ξὲ-ἓὲ
1 _ 1

Δι’ ὅμοιον ἀκριβῶς λόγον ὑποτίθεται ὅτι ὁ δεύτερος δυοπωλητὴς προσ-

δοκᾷ ὅτι ἠ ζήτησις τοῦ πρώτου μεταβάλλεται κατὰ νόμον ὡρισμένον

x,=g(x,), μεταβαλλομένης τῆς ζητήσεως τοῦ Χ,, ὁπότε ἦ παράγωγος

ἐ-Ξ-*ΞςΊΧῂ εἰναι πάλιν ὑποθετικὴ μεταβολή. Κατ’ ἀκολουθίαν ἦ ἐξίσωσις

2

ἥτις δίδει Χ, ὡς συνάρτησιν τοῦ Χ, καὶ προσδιορίζει τὴν καμπύλην ἀντι-

δράσεως C2 τοῦ δευτέρου δυοπωλητοῦ εἶναι ἧς

1p(x)+ Χ,ψ’(Χ) (1+ 21—3): ἓξ

Τὸ σύστημα 1(7)V_§E10(b0ewv 1p(x)+x,1p'(x)(1+ (31—2): (ἐξ-ἰ (5)

11(x)+ Χ2ψ’(Χ) (1 + (ἐξ) = 2?” (6)

λυόμενον ὁρίζει τὸ σημεῖον ἢ τὰ σημεῖα (07111810V1—(1, τομῆς τῶν δύο καμ-

23
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πύλων Cl καὶ 0,) τῆς δυοπωλιακῆς κατανομῆς τῆς ζητήσεως μεταξὺ τῶν

δύο παραγωγῶν.

cH ἀναλυτική μορφὴ τῶν ἐξισώσεων (5) καὶ (6) ἐξαρτᾶται ἐκ τῆς

φύσεως τῆς ὕποθετικῆς μεταβολῆς τῶν δύο δυοπωλητῶν κ. λ. π.

Συμπεράσματα.

19.-Διὰ τὴν ἀνάλυσιν τοῦΙ δυοπωλιακοῦ προβλήματος ἐθεωρήσαμεν δύο

’ὑποθέσεις Κατὰ τὴν πρώτην κάθε δυοπωλητὴς τροποποιεῖ μόνον τὴν ποσό-

τητα ἣν αὐτὸς οὗτος προσφέρει ἐπὶ τῆς ἀγορᾶς X61 θεωρεῖ τὴν ὑπὸ τοῦ

ἀντιπάλου του προσφερομένην ὡς σταθεράν. Κατὰ τὴν δευτέραν ἄποψιν

ὅταν ὁ πρῶτος δυοπωλητὴς προσφέρει ὡρισμένην ποσότητα ὁ ἀντίπαλός

του ζητεῖ νὰ ὑφαρπάσῃ παρ’ αὐτοῦ τὴν πελατείαν, τροποποιῶν τὴν ζήτη-

σίν του, δι’ ὕποβιβασμοῦ ἐλαφρῶς τῆς τιμῆς. Ὁ πρῶτος δυοπωλητὴς, ἆμύ·

νεται τότε ὕποβιβάζων καὶ αὐτὸς τὴν τιμὴν καὶ οὕτω ἐφ5 ἑξῆς. Οὕτως ὅμως

ἡ τιμὴ τείνει νὰ μηδενισθῇ, δὲν συμβαίνει ὅμως τοῦτο εἰς τὴν πραγματι-

κότητα, διότι ὁ πρῶτος δυοπωλητὴς θὰ σταθεροποιήσῃ τὴν τιμήν του ὅταν

προσεγγίσῃ αὕτη τὸ κόστος“, ὁπόταν, κατ’ ἀνάγκην, θὰ καταλείπῃ εἰς’τὸν

ἀντίπαλόν του ποσοστόν τι τῆς ζητήσεως. cO τελευταῖος ἀναλαμβάνει τότε

Ιτὴν πρωτοβουλίαν, ἀλλὰ δὲν βραδύνει νὰ ἀντιληφθῇ ὅτι κατέχει μονοπω-

λιακὴν θέσιν, ἐπειδὴ διαθέτει ἀριθμόν τινα πελατῶν, μὴ δυναμένων νὰ

ἱκανοποιηθῶσιν ὕπὸ τοῦ ἀντιπάλου· θὰ ζητήσῃ ἑπομένως νὰ συστείλῃ τὰς

πωλήσεις καὶ νὰ αὐξήσῃ τὰς τιμάς. ΕΟ πρῶτος μονοπωλητὴςΙ θὰ παρακο-

λουθήσῃ τὴν ὕψωσιν ταύτην τῶν τιμῶν, μέχρις ὅτου ὁ εἷς ἐξ αὐτῶν θὰ

θεωρήσῃ πλεονεκτικὴν 61° ἑαυτὸν τὴν διάρρηξιν τῶν τιμῶν (Cut of Prices).

Τοιουτοτρόπως θὰ ὑφίστανται ἐναλλαγαὶ συναγωνισμοῦ καὶ μονοπωλίου,

πτώσεως καὶ ἒξάρσεως τῶν τιμῶν. Τὸ ἀνώτερον ὅριον τῶν διακυμάνσεων

κεῖται κάτωθι τῆς ,ιιονοπωλιακῆς τιμῆς, διότι τὸ δυοπώλιον ἀποτελεῖ ἀτελῆ

  

“ Τὸ ὁρικὸν κόστος τῆς παραγωγῆς παραγούσης μὲ κόστος αὔξον εὑρίσκεται

εὐκόλως ὡς κάτωθι;

”Av A εἶναι ἦ τιμὴ πωλήσεως ἐπὶ τῆς ἀγορᾶς τῆς μονάδος τοῦ προϊόντος καὶ p

τὸ κόστος ταύτης, τὸ καθαρὸν κέρδος διὰ κάθε μονάδα προϊόντος εἶναι; E=A-—p

καὶ διὰ σύνολον Χ μονάδων παραγωγῆς προϊόντος E=(A—p)x.

T0 Ε εἶναι συνάρτησις τῶν Χ καὶ p ἑπομένως τὸ μέγιστον τούτου θὰ δίδεται

ξᾱρ-ΡΞ-ῗᾱΧεο ἀλλὰ ὸό-ξΞ-Χ καὶ ὂό-ῙΞΞΑ-Ῑ) ἑπομένως;

—xdp+(A—p) dx=o ἣ Adx=pdx+xdp=dtxp)

ἢ A: ἀμφ) ὅπου d(xp) παριστᾶ τὴν αὔξησιν τῆς δαπάνης ἥτις ἀναγκαιοῖ διὰ τὴν
dx

d1XP)

dx

ἀναγκαιοῑ διὰ τὴν παραγωγὴν μιᾶς συμπληρωματικῆς μονάδος προϊόντος ἤτοι; τό

ὁρικὸν κόστος ἰσοῦται πρὸς τὴν τιμὴν πωλήσεως.

 

 αὔξησιν τῆς παραγωγῆς κατὰ dx καὶ παριστᾶ τὴν αὔξησιν τῆς δαπάνης ἣτις
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συναγωνισμὸν καὶ τὸ κατώτατον ὅριον ἄνωθι τῆς τιμῆς τοῦ ἀκράτου (ἐντε-

λοῦς) συναγωνισμοῦ. Πρέπει νὰ σημειωθῇ ὅτι οἳ ἀγορασταὶ ἐν τῇ περιοχῇ

τῶν χαμηλοτέρων τιμῶν κατανέμονται εἰς δύο ὁμάδας, ἤτοι εἰς τοὺς ἐπι-

χειροῦντας νὰ ἀγοράσωσι μὲ τὴν χαμηλοτέραν τιμὴν καὶ εἷς τοὺς ὑποχρέου-

μένους νὰ ἀγοράζωσι μὲ τιμὴν ὀλίγον μεγαλυτέραν, Δὲν ὑφίσταται δηλαδὴ

ἕνιαία τιμὴ ἐπὶ τῆς ἀγορᾶς ταύτης, ἐφ’ ἧς, ὡς προελέχθη, κυριαρχεῐ ὁ ἀτε-

λὴς συναγωνισμός.

2Ο.-Τοῦτο συμβαίνει μόνον ὅταν ὑφίστανται δύο μόνον πωληταί. Ἣ

ἐξάντλησις τῆς προσφορᾶς τοῦ ἑνὸς ἐπὶ ἀγορᾶς τελούσης ὑπὸ καθεστὼς δυο-

πωλιακοῦ ἀνεφοδιασμοῦ ἀναρρίπτει τοὺς ἀγοραστὰς πρὸς τὸν ἕτερον δυοπω-

λητήν, ὁ ὁποῖος δύναται νὰ ἐπιτύχῃ κέρδη, ἀλλ’ ἐπὶ ἐκτεταμένης ἀγορᾶς, ἣ

ἐξαφάνισις μιᾶς προσφορᾶς, δὲν ἐπιτρέπει εἰς τοὺς λοιποὺς προσφέροντας

ὕψωσιν τῶν τιμῶν, διότι οὑδεὶς ἐξ αὑτῶν εἶναι ἀρκετὰ ἰσχυρὸς, διὰ νὰ

δημιουργήσῃ κίνησιν καὶ διότι ἕκαστος ἐξ αὑτῶν παραμένει, ἐξ ὑποθέσεως.

ἀπομεμονωμένος.

Διαπιστοῦται οὑχ ἧττον ὅτι δὲν ὑφίστανται συνεχεῖς διακυμάνσεις ἐν

περιπτώσει δυοπωλίου καὶ τοῦτο διότι οῖ ἀγορασταὶ. δὲν ἀλλάσσουσιν εὖκό-

λως πωλητὴν ὑπὸ τὴν ἐπίδρασιν ἐλαφρῶν διαφορῶν τῶν τιμῶν καὶ ἦ διάρ-

ρηξις τῶν τιμῶν δέν συνεπάγεται ἄμεσα πλεονεκτήματα, λόγῳ τοῦ φαινο-

μένου τῆς ἀδρανείας (ἀδράνεια μετακινήσεως πελατείας) καὶ διότι ὑφίσταται

ἔλλειψις προνοίας οὑ μόνον τῶν πωλητῶν ἀλλὰ καὶ τῶν ἀγοραστῶν, διότι

οῖ τελευταῖοι θὰ ὤφειλον νὰ ἀναγνωρίσωσιν ὅτι αἰ τιμαὶ ἀκαταπαύστως

ὃιακυμαίνονται καὶ ἑπομένως θὰ ἔδει νὰ περιορίζωσιν τὰς ἀγοράς των ἐν

περιπτώσει ὑψώσεως αὑτῶν καὶ νὰ ἐντείνωσιν ταύτας, ἀντιθέτως, ἐν περι·

πτώσει πτώσεως, συντελοῦντες οὕτω εἰς τὸν διακανονισμὸν τῶν κινήσεων

τῶν τιμῶν ὡς ὀρθῶς παρατηρεῖ ὁ F. Y. Edgeworth.

K. A. ΑΘΑΝΑΣΙΑΔΗΣ


